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ΘΕΜΑ Β
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Β3: 

[image: image10.wmf](

)

(

)

2

2

1

1

3

4

2

1

=

=

-

-

+

=

-

=

+

-

i

i

i

z

z

i

w


Επομένως έχουμε κύκλο με κέντρου Κ( 4, -3) με ακτίνα ρ =2

Β4: 
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Το O(0,0) βρίσκεται εκτός του κύκλου, επομένως:
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ΘΕΜΑ Γ
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Επομένως η συνάρτηση μας είναι γνησίως αύξουσα στο πεδίο ορισμού της.

Γ2:
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, καθώς η συνάρτηση είναι (ως γν. μονότονη) 1-1.
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[image: image19.wmf]Η δεύτερη παράγωγος μηδενίζεται στα σημεία 
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, ενώ τα πρόσημά της είναι αρνητικά στα διαστήματα 
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Επομένως έχει δύο σημεία καμπής.

Οι εξισώσεις των εφαπτομένων είναι:
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οι οποίες για 
[image: image26.wmf]0

=

x

 δίνουν το ίδιο 
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, άρα τέμνονται πάνω στον κατακόρυφο άξονα.
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Το τελευταίο ολοκλήρωμα, υπολογίζεται είτε με αντικατάσταση 
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, είτε κατά παράγοντες, βάζοντας 
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, είτε παρατηρώντας ότι είναι ολοκλήρωμα περιττής συνάρτησης με συμμετρικά άκρα, αποδεικνύοντας το σχετικό λήμμα:
«Αν 
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ΘΕΜΑ Δ

Δ1:
Το δεύτερο μέλος είναι παραγωγίσιμη συνάρτηση σαν άθροισμα παραγωγίσιμων συναρτήσεων (καθώς η συνάρτηση στο ολοκλήρωμα με μεταβλητό άκρο είναι συνεχής).
Επομένως:
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Δ2:
H 
[image: image35.wmf])

(

x

g

 είναι παραγωγίσιμη σαν πράξεις παραγωγίσιμων συναρτήσεων.
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Επομένως η συνάρτηση 
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Η συνάρτηση 
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